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DETINITIA FOCAREILOR UKEI CTIADRICE.

Dintre definitiile curente date focarelor unei conice, smintim doi |

1. Numim [ocar al nnei conice, centrul cercolod de tazd nuld, bitangent
conicel date.

2. Un punct & este fucar al unei conice, dacid tangentele duse din acel
punct la comici sint dreplele izotrope corespunzptoare acelui punct. Am-
hele definitii condue la fovare unice pentri conice.

Prin analopie cn aceste definifii, se definesc 51 focarele unet cusdtice
in doui feluri: i

I. e numeste focar al unei cuadrice, centrul unei sfere de razd nuld,
hitangentd coadriced date: T1]; (2]

2 Se numeste focar 2] unei enadrice, virfol conului izotrop circufnseris
acelel cuadrice |3

Pornind de la prima definifie, se ajunge la uwrmitoarele rexiliate,
aflate in tratatele [1] s [2] :

Tiecare cuadricd are ca loc geometric al focarelor anumite curbe nu-
mite curbe focale, dipd cum armessd
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Dintre acestea, nna este o elipsid reald, alta este elipsd imaginari si
afta cete hiperboli,
Hiperbolvidnl cu o pixzd
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are urmitoarcle curbe focale :

e

¥
e |- - —1=0; z=10
al -t e

at — i 2"

Domit elipse (una reald, una imaginard) 51 o hiperhold.
Hiperbolotdul cn dowd pinze
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are drept focare puhctele conicelar:
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Puraboloidul ;

i i
are focarcle agezate pe conicele focale:
W= (pyh (2 P x=0
A= (—prg =g vyl
In cursurile de geometric analiticd amintite se afli si proporietigile
acestor ciithe Tocale,
A doma definitie a focarelor unel cuadrice, amintitd la inceput, este:
Mumim focar al unei cuadrice, virful conuloi izotrop circumeseris
actly coadrice, [5] S
Lucratea citati pentru accasti deflinilie nu are drept scop analizarca
aminunfitd a cazurilor cind asemenea focare exista.
Ne propunem =3 analizim wsceasta in lucrarea de fafi.
Aceactd definific este echivalentd cuo urmdtoarea :
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THndu-se saprafata:

{1 fizv i =gixyd+2ax+2ay+2a2+4 2= i
unde an notat:

By opE, Y, ) = gy, X8 4 2 gy By + gy + a0y, w2 | B P [

-7 determinim locul peometric al punetului M{x,. Vo 2, pentro care conul
tangentelor duse din el la cuadrica (1) este chiar conul fzotrop corespunzi-
tor acelui puonct:

(3) (- %1 (3 — 2+ af =0

5i s numim aeele puncte, focare ale cnadricei date
Tiapé cutn se $lie, couatia conlei tangent la coadrica (1) cu virful in
M (% Yo Zq). ATE eoltatia
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Pentrit rezolvarea problemei propuse, vom pline conditia ca ecualiile
(3] si (4] s represinte aeeeasi cuprafald, adicd si aiba coeficientdi lui (x
)t (3 — ¥alh (3 — 2% {2 — ZgJl¥ — Yol (% — Xl (2 — Zols (¥ o ¥al-
(2 — &ghadx — *i D=0} ¥ — 7, 5 termenii liberi propor}ionall.

Vam trata accasti problema pentru fiecare din cuadrice, datid prin
ecuajin canoiich

1. ELIPROIDTIL.

Eeoatia sa canonicd este:
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ty acesl caz, ecuatia (4) devine, dupd simplificarea vy 4:
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Pentri ca ccuatiile (6) si (3) sk reprezinte aceeasi suprafati, trebuic
BE avetn |
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Dnn sistemul de ecualii (8] obfinem urmitoarele condifii -
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Din relatiile (7} g (9 obtinem:
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Pentru ca relagiile (12) za fie posibile, este necesar =4 avem: 6 - ¢

Acest rerultat ne spumne ci I:.li'pﬁnifllli de rotagie
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are . focarele: Fy(Va® — B 0, 0) si Fi{— ya* —#, 0, 0). Mulfimen
tangentelor duse din aceste puncte la suprafata (13), formeazi conurile
izotrope corespunzdtoare acestor puncte. Focarcle I, 31 F) osint reale sau
imaginare, dupd cum @ 7~ b sau a < &
Dt relatiile (7) & (10} se deduee in mod aseminator, ca elipanidul
de totafie:
R R

B
{14) B Ly e
at e

L, B et 0) si Fall, — ke — = (] carec sc hocwrd de acecasi

proprietate con F, & F Fle sint reale sau imaginare dupd cuom ¥ = a
gl b o=l
Tn acelasi fel se deduce, din relajitle (7)) gi (11) cd elipsoidul :
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(13) %“ - f; — 1 = D are [ocarcle : F, [0, 0, ¢/ — @t
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Ele sfml. reale san imaginare, dupl cum ¢ = @ 580 ¢ < &

330



-] A |

fn concluzie : Flipsoidual 't:-l ;-. +— = —=1=10 daci este un elip-
& i

wid de revolagie, are donil tocare, care se hueari de proprietatea ¢ conul

tangentelor duse din aricare din aceste puncte la cuadrich este conul izotrop

enrespuneiitor acestul punet.

Thaed vom numi aceste puncte focare, Vol deduce i elipsoidul de ro-
tatic, are douil asemenea focare reale dacd a lupt nastere prin rotafia unel
elipse Tn jurul awel mari, 51 2 focarc imaginare dacd u lnat magterc prin
sotatin elipsei in jurul axel miei.

1I. HIFEERROLOIDUL €7 O PINZA
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Fenafin conului tangeut, avind virfol fn M (%, 2. 24 estc
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Procedind ca in caxul cipsoidulni, se primes: relajitle :
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(i, sistemnl (18) cste imposilil, poen ce ne wratd cd hiperboloidel
¢l 0 pingdl nuoare ASCMEnE forure,

IT1. HITERBOLOIDUL CU DOUA PINZE
1He hiperbolnidal
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E-::-msli!,:ijlu de mai sus, ne duc in acest cox la urmiitoarcle relafii
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Care ne dan singurele solufi-
xy =10 =0 g,= L Yo* + &

cu conditia ;& = b,
Deci hiperboloidul cu douil pinze -

de rotatie in jurnl lui o:
ate focarele F 00, Y =3 - F 00, —aT 5

Reznltate asemimitoare se primesc pentru un hiperboloid de rotalic
in - jurul gltel axe,

IV. PARABOLOIDTIT, EL1PIC :

Fic suprafata
Az ¥ g it AN AR,
i

i My(xg, ¥e. 7)) un locar al s,
Comditiile din cazurile anterioare ne due la sisternol:

oy == 0
fezy =0
Ty = ‘}
Xy =
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Lin aceste relatii rezaltd conditia: @ = b i in acest caz parabuloidul
cliptic
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de rotagic in jurul axei oz, are focarul -
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v. PARADROLOIDUT, HIPERBOLIC
Fie suprafaga:
fana=2—2_-2=0
(4

si M (%s ¥o. s un focar al siu
Condifin ca M, 54 fie un focar, ne duce la relagiile ;

Ly = {F
¥o=10
L S |
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pltima fiind o relafie imposibila.
Deci paraboloidul hiperbolic nu are asemenca focare.
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Tt acologie avee la ddfinitica des fovers des gonlgoes, @n ponders Ies définitivns
cpivadiles des fovers d'une quadrinare:

a. Dn appelle fuver d'uoe guaddigue 1o contre duoe sphite de pagen nul, hitangente &
Ba quodrigque dennde: (17, T2] ;

b, fm appelle Foyer &' i quadriqie, le goansmet du ehie isotrope cireodacrt & La gundrigis
respeclive,. 73

La premicre définition condnie b certaines conthes focaled, pour eliaquoe dod quadsiqaes.

Le Lut du présest ouvraps <est de jrmtrer rque, = Ton part de la seconde définition du
foper, paa toutes les guadrigues adlmetzent de tels fuypors, msis senlement Lellipeoide de -
tution, Phydroboleide & deux nappes de rotztion ot e parsbolufde elliptigue de rolation.

Les fuyors de ces quadsiqoes somt wilgqaes,
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