ECUATII ALGEBRICE TIP POMPEIU—ALACK

de A, TOANOVICIT

In dond articale 17, [2], V. Alaci aratd cum, plecind de la unele
observafiuni ale loi D, Pompein [3], ze polt rezolva o serie de ecuatii
algebrice de gradul al V-lea 5i al VI-lea 5i cum pot fi reduse ecoatiile
de gradul 27 1a g si cele de gradul 29 + # la ¢ 4 r, Jdachk intre cocficientd
existd anumite relafii.

In aceasti lucrare imi propun =i generalizez cooatiile de tip
Pompein— Alaci.

Trovema T, Henatia -
Ayt URED=3 o f, w08 L+ Apsnigine-a &+ Appgigaz 0,

(1)

unde ‘s 2 1 £ intreg, admite rddicinile ecuatied:
=l 4+ x41=0 (Z)

dacd sint satisficote relagiile:
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el T L B I R IRTTRATITE . Py :
pentru A=0,1, ..., ¢g— 1L U

Demonstratic. Henatia (1) se poate scrie sub forma -

§—1

g=1
I+ E A=t A gl B it E‘q“] ATl
]

[ L]

-t
+ dagqrpi-10E0-1 4 x'--i=h+l'E.m.:mﬂ-*-w-

—1
F Aggga T +ﬁ--‘lw+llia{m+“+‘ A=l 4
h=0

188



=]
+ dogpepxtlithi-ly 4 g E“llu_u-:.:. s ¥TAT o
=

ol
t Aty 4g 2+ E’_I,Ia‘in:-r+l:|+a a1 = ), (3)

#an, mail concentrat

- i—i AL
F%{ i girg 1) Edm_ T E Al pnys Xim=r=t=1 = ) (3
Intrucit avem inai evident-
Agprpa=Ag— A, - (Agrrsn + Ay — A
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by — Ay — A,

Apgenppe= Ay F o0 F Ay — 4, e R IT e

+ [+ oo F Ay — Ay — 0= AL,
Asiginav= dg+ o0 F dugan-r — Ay — oo = Ay +
= [A-Ir—l-Ht e -'"1; — -"qa;:-l:--:l . T -":Ir];
ecitlia (3) s¢ mai poate scrie si sub forma
a-1 a1
ENH aﬂh_w-a—l O LR LA I e e e e R R
A= L]

d—1 1
et 5 g oo S LA, - st
- Bl

g—1

Y T E [Agiagn + Ay — AJ w41 Ay, gie-tiledti—i L

3; [igsay+e + - - +

a—1
-3 plA—Elg I} :E. ;dsi_l_.lxr—h—t _1'_ i + gln—flg+1

F—1

+dj— Adgry-r— .= dylarhst — ginois e g [Aigetisn + .- +

Ay = iy — o — Aglarmt=l L Ay gy g w0 4
-1 d=1
-I— gin—i=1liat1) ".:'i{.:.;a_ 1144 xi—h—1 + R E [.:‘iuw.g Ti-hA -|— g + 4"1* —=
. dl\':i-l‘-l-l—:l e 3 .i“.r].';'?_*_j= D, I::d]

180



san concentrat :
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ecuafia (4°) devine :
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de unde obfinem :
(6
=1 ) -1
(e + a8 4 .., x4 1)q(x—1) Eu :I:::"_‘_:':"f"’:'?_’: Ldaggrnpgn + -0 +
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(r, pentru ca ecoatia {6%), care cete identicd cu (1) 88 admitd rids-
cinile ecnatiei (2), este soficient ca nltima sumd, care reprezinti un pali-
nom de gradul ¢ — 1, =4 fie identic ould, ceva ce are loc atunci cind avem
relatiile (17).

Obscrvatie, Eelaliile (17 2& pot gorie @ sob formes:

| =

2o Auiueru-1 = 25 Apeon i,
i=n j=u
unde =0, 1, ..., ¢ —1.

Teorema 2. Ecuoatia:
(1) A HaHU=2—r o A ey gee = (),
unde § Z= ¢ 2= 1, admite radicinile ecuaficl :
N ' A
dacd sint satisfacule relafiile;

m—1 o

;*’ilj’ﬂ][ﬁu—l = E:‘firﬁu% ()

pentru =0, 1, ..., § — 1 i coeficientii ai clror indici sint mai mari
decit (8 4 1){g + 1) — 2 — r sint nuli.

Demaonstrafie. Inmulfind ecoafia (1) cu 2, objinem:
ANt n-2p o Aozt =0 {3)
Punind condifiile ca aceastd ecuatie =i admiti ridicinile ecuafiei
{2), conform teoremed 1, tinind scami i de faptol o ultlimii r coeficient
sint nuli, obfinem tocmai relafiile {1°).
Teorema 3. Ecuatia:
Agmitliatu=2—r .f. b s —ger = 0 (1)
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unde g 7 = 1, admite ridicinile ectatiei:
fin—1=10, (2)
dacii sint satisficute relatiile:

[T | A
gz‘fuu;n-::—: = Ei{m-ﬂ? pa mm 0, (1%

pentru R=0,1, ..., g — L

Demonstrafie. Din prima parte a conditiilor (17 rezultd, conform
teoremei 2, cf ecuatia (1) admite rddfcinile ecuafied:
4+ 1=10

Pentru a admite ridicinile ecuafied (2) este suficient ca ea s mai admiti
si pe x = 1 ca rhdicind, ceea ce are loec atunci cind suma coeficientilor
este nnld. Swumele partiale ale coeficienfilor fiind nnle si euma semelor
va fi nuld, decd teorema este demonstrati

Teorema 4. Beuafia:

Appitlasii=t— % A gty = 0 (1)
unde g =# 2= 1, admite rEdicinile ecuatied:
#H— L (1) (=1 =0 (2}
dacd sint satislicute relafiile:
u}i‘l,;,..]w—m-;+1l—t,41mLm,_.}_, =f'$_‘£;_1];':::-u+h ¥ I (1}
f=ik -

tri k=0, 1, ..., ¢ — ]| si coeficientii ai cliror indici sint mai mari
decit (2 <4 1){g -+ 1} — 2 — » sint nuli.

Demonstragie. 54 presupunem cd ecoatia (1) admite ridicipile ecoma-
tiei (2); avem deci identitatea :
Agxtrttietti=t=r +  _ + Awiugsn-a-r = (3
=[x — a1 .., 4 (=11 24 (—1)"]1P(x).
(3) fiind o identitate este adeviratd pentru orice valoare a Ini =, deci
gl pentro —x
t_]:|:"l L4 1) 2= ﬂuxl"‘fli"f' H—i-r + ..+ "d'lﬂ-"'l;"F'l —2-r =
(4)
= (=1 + 27+ . 4 x4 1) P[—x).

Pe baza teoremel 2, identitatea (4) are loc atunci cind sint indeplinite
condifiile (17).
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1.%, Alacl, Ecwgpile algebrice odo dwi D Pomgein, Reviata mateaaticd din Timigoars,
or. 1, marte 1548,

2. V. Alaci, Ecwapiite algebrics ole dwi D, Porgfwin, Revlata matemotied din Timigooro,
or. 4, innie 1B4E

1D Tompedu, ALfelnd @ eritmetécd, Revistn matemotic din Timigooars, #r. B2, [ebeusec
1848,

TOUATIONS ALGEERIQUE TYPE POMPRIT-ATACT
Eésmmé

En denx artleles. %, Alapl montre comment, en partast de quelques observations de
13, Pompeln, cn peut edsoadre noe série Jdes Sgualions de V-éme et VIetme degré et commetil
on peut reduire les dguations de Jeged 2q & g & maing quientre les coefficients o s cextaiines
relations.

Diany Ja préaente note an pendralize les éguotloms dde type Tompein-Alacd & dea fquatiens
do Afprd (e Tig = 1 — 2 et fn ok Lifg - 0] = 2 — r ef odl SiOBLE  eOMIENT  pELomt-
elles ctre rednees alors qu'eotre les coefficients exigfenl cortalnes relotioos, permettont b
mégoudre der dquotons de depré saprieur el plugieafs cos.



