GEXERALIZAREA FORMULEI DE (UADRATURA A LUI 3TEFFENSEYX
e
INUKETERE. AL

noopl acestel luordnd esle de o da o pencralizare pentro formnla de
cuadraturd a Tni Steflengen [I], genefalizare in sensol celor date pentr
alte formule de cuadraturd i loerdrile 7270 [80, [4]. (5]

1. — Fie funcfia fx} de clasfi C* pe intervalol [0, 1]; imparfim
intervalul [0, 1] in % parti [24=4, 47, i« 1, 2, ..., #), unde =0 —0,
¥ =1 ei fiecare parte [£0-%, x0T {f=1, 2, ..., #) are o lungime
a, p=1,2, .., ®w.

Fiecirel parfa [#9 9, 2], (1=1, 2, ..

.m0 aplicam Tormula de
coadraturd a Inl Steffenscn:

{1} Jr=11
- :EEI_I'-lf:I';' h I'!T il - 14 f {xlr' i +%}_,_ 11f|-[.1‘:" i _?”

=12 . x.

Obtinem astfel & formule care Tosumate we daid pentes caleulul infegraled
functiei f(x] pe '0, 1| urmdtoarea formuld de coadratord

om

1
(2 Sf{ﬁidx = 2o A, f{x) + Raslfl,
Li
e
.r'1-__ = J—L iy,
)
14
d-JLu' k] — E_I:I'?'

g2



{ﬂ:l ﬂ'h:- 9= an B,

#int coeficieniii, far

> LAy -
Tai—a — =11 - _.’. =i, |- Ay e = iy ) :
i B
g _ . g
Tyos= MM+ =y @y . Fe
4 i
R 3 . ua.
4 ;=" - el TR P S A
. 8
. i 4 - 1a
= 3N =t Ay . | @ TF.-
G £

¥si .x:-'—1:+"-§*'=a1_.ga| ---::._1—5?“'.[.-' T DU R

«inl. noduarile. Ko, 8{f) este restul formule (2).

Teaverma I, Formela de enadratard (2) are gradol de exactitate egal
1 it

Demonstragie, Tulocuind in (2) pe fix) on 1, &, % 47, 23, 29, 4" 5 efectuind
caleulele, objinets

Ropll] = Haalx) = Rea(x8 - R = Raalaf) = Roaf2?) =0,
) ] A xE L)
-l:-.'?l Hocla™ = 13 ﬂ:-': =), eatd
TR i

Vesema 11, Dpcd Tonetia f{x) cste Jde clasi CF pe intervalul |0, 1]
atunci

i= ¥
i) = AR T i
(&) Rasll) =5 5l &g #
unde £ = il 1]
Remonstrafie. Din 6] rexaltd ca
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(4] K (n) ={ a

Fie [ & [« 0] (f=1,2, ...,

. prin calenl direct deducem :

(10 l"?,l:.'-l.':;' ) = Fé[x.:.- 11y =F.r|'{_t:""_!:'_:'

dacd wz=0

dumed w0 O

#1. Din (&), tinind seama de

Folx®)y = Fya™) = Fa'{xa™] = 0,

(11) Folxen o = Fylan) = E-_:E-"' ap = 0,
. p 121 [
1 12) Folxa 3} = Folxa 1) - T ay = 0,
(13] Fal®s 2) = :—;:.?5 ay =0, h=1,2 ..., #)

Din {109, {11}, (12}, (13} rezoltd cd Fy(f] nu se poate anufa in mter-
valul (&40, £®), Totr-adevir, =i presapunem ci I s-ar anwla in o,

unde ¥ & [#*Y 7,

x4}, Aplicind teorema i Raolle funcfiel Fylf) pe interva-

lul {s*=", £¥) precum gi derivatelor el succesive, rezultd ci Fi' () se
angleazd fntr-un punct din intervalol (x %, »*), Dar acest fapl contrazice

F& i) == 1 pe intreg intervalul [0, 1].

Deei F{f) 5= 0 pe intervalul [x™-%, ™ ], Com aceasla are loc OTICETE

ar fi intervalul [a%-Y, ¥ ] =k =1, 2,

.., #) rezolth ci fuanchia Flf)

pastreazd acelagi semn pe intreg intervalul [}, 1] si aonme, este nencgutivil,
Aplicind in (7) teorema de medie, rezultd

(14] Ruslf} = fren(g) S.F,,{.E}ds

unde Ee 0, 1],

i

Pentra calealul integralei din {14) provedim in modul wrmator:
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i L }= SI: {-d!: = %i dni-'iu:'*} = ; R,s (2% = AL

rezultat care Inlocuil in [14) ne da (&),

1= Feletin ==if=ilfler wad. L Swnoa B,
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LA GENERALISATION DE LA PORMULE DE QUABRATURE DE LA
STEIFFENSEN

1i £ 8um &)

L'autens etudic 14 formule de quadratie (2) b les coefllclents sonl donoés par bes expres-
giots (] et les oeends pae M), quoi gpEoeralize Ja fusmuale de Stellonsen 1.

D3 démunire que la fomoule (2] e la deged Cexactitade dgnl a 5 et ue, 5 la fonctloa
Bx) nsur e sogmment 70,1] une ditivée d'ordresls confiiue, svnt reste est dedne par Lexpres-
siem (it
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ASUPIA REIMICERTT ODSERVATIILOR FOTOELECTRICE LA SISTE-
ML FOTOMETRIC UBV.*

e

VASILE UHECHE

1, fatrodecere. In cursul specializioid pe care am efectuat-n, in larna
106851966, fn TUnignea Soviecticd, am avut posibilitatea a3 fac citeva
sute de  observalii fotoelectrice ecu fotometrul [otoelectric AFM—G al
Statiei din Crimeea a Institutulnl Astronemic |, Bternberg”de pe lingd
Tniversitatea |, Lemonosov” din Moscowvs.

Olservaiiile aw fost efectuate cu un fotomultiplicator EMT, utilizind
Iillrele

Tlrawviclet : IS —3
Albastrn ;. 55—5
Galben: JS—17,

realizindu-se astfel un sistem fotomelric apropiat de sistemul UBV, aga cum
indickd Sarov [, Deoarece aparmatura utilizati de noi diferd de cea utili-
zati la introduceres de citre Johnson a sistemuluoi fotometric UBY, 2]
apare necesitatea reducerii observafiilor din sistemul proprin ngbyv, {corec-
tate de cfeetnl cxtinetied) lo sistemuol fotnmetric standard UDBV.

Luerarca de fatd este congacratd dedocerii relatiilor de trecere cotes-
punzdtoare. In acesl scop am efectuat, Impreuna co GOV, Zailseva 5
2.8, Tsarevsky, vhaervagii fotoelectrice cu  fotomctrul imdicat mai sus
atusul la un telescop de tip Cassegrain de 48 cm. diametru, Observafiile
an fost efectuate in Pletade, In noaptea de 23725 1anuarie 18966, Am ohservat
14 stele e magnitudini UBY determinate de Johnzon 2]

2. Ecuafisle de bozd, Dupd corectarea observafiilor de efectul extincgiai,
atmosferve, prin metodica indicatd de Hardie [1], mi-am  propus sa

* Comiitleare prezentats Lo o IV-a Sesinoe stiingied o Observororulad Astrovcsacic dia
Liucaregti, 19—21 acwambrie |DGE.
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Ie reduc lg sistemul UBYV en ajutorul formulelor corespiineitoate, date de
Hardie in licrarea citatf, si anome:

Voo +a(B—V)+0 |
B— ¥ =pd— 1), | b ()
I:-r L H — ."I'.{:F == &: I + tl:l. l

In aceste formule notafiile sint cele din Iucrarea indicatd. Practic insg,

formutcle {1} s-au atiitat nepotrivite pentmu cfectoarea redvcerii. Astlel

reprezentarea gralicd a diferentei V — v, fafd de vy ne indicd o relaie

liniari intre aceste mdtimi, ceeace aratd existenta onel insemnate diferenge
. .'I . = g r i AT

de scard intre mapnitudinile ¥ si oo, (fig. 1). Asta supercard utilizarea

pentre redocere g vne relatii de forma

Foo g = Bt + 58 — V) 4 5

Prezenfa unod termen de forma By siin casul observajiilor Tntnelectrice
a mai fost scmnelati de diferigi aotori [3]. [4] Weaver [4] arati oi
auraa acested diferenle aparente in scala magnitudinilor in caeal obsarvagiilor
foroelectrice na este incdl explicati.
| cele oe urmeszd mi-am propus si generalizes ceuatiile de reducere

ale lui Hardie, precum i ecualiile ce rexnltd din acestea, in onenl existented
unei diferente de scali in scala magnitudinilor de forme arétati.

Conziderind dond relafii analoage, de forma de mei sus, pentrn magmoi-
tudinile ¥V 51 B 51 notind

T

poped |

B e = S L

g et
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apoi considerind alte doud relajii pentrn mangitudinile B 5i T i notind
:Lpna.rtlzlc corcspunzitoare respectiv. en ¥, fu, Ca, am obtinut in local
mortnulelor (1) urmatearele formule de reduocere

V — vy =By, + E{B —F) 4+ 5
BV =pb— t)g+ BeattatTa (17
UD—B="u—h,+ 8ud,+Cu
e hoea ivdsardtorilor efectunte o cele 14 stele din Pleinde am Jdeterminat
pin “IF’rudu celor mat mici pdtrate constantele 5, e T, w Bu, 5 'F

ﬂ'u‘!l =al
Astfe]l am obfinnt urmétearele ecoagii de redocere

ey L5, — 0034(E - F) | 0,718

3 | 11 [-18 op.
B —F =09%F — v, — 0N, + 0,014
45 =32 4 156 g,
0 — B = 0878w — 58,4 00175, + 0,162
+ 14 +4 LIB cop.

Aceste telajil au dat o bund reprezentare a observafiilor in limita precizie
de masurare.

Pe de altd parte, dack de la valorile observate ¢, & — o, 2 — b 52 frece
direet la sistemunl UDBY, fird a mal trece prim sistemal nataral o,
(b — o)y (@ — b)), atoncl pentra accastd trecere Hardie di fornmolels
urmtioare

Vev—tX teff-F) 45
BV b — ol — ki + Ta (2]
[ — B =" — 6, — PEL. X + T

unde J, =1 — L .X, G, = 1| — 50X ; notafiile fiind cele din lucrarea lod
Hardie [17.

Baca reducerea lon sistemil TBY se va face e baea ecuafiilor (17, atunci
formulele [2) devin

V= {!'I — 'E'!‘l"'a_}l:l T Sl.lnl -+ EI.I:E G .F.I 1 C._ l
B Dl T R X e T il @
U B Wi B, - FHoX + uslh — X+ T |

unde kb, = & =+ k.

In deducerea uitimei ecuafii din (279 2o neglijal termene] —85 (8 —
— v)&i X, continind produsul a dond canbitifi mici) fa g 4.

3. 'I.f.l.uc.l-';:'.l-'-: g'ffcrrnff.l{jc’ In cheervaren stelelor variabile, alegind o atea
de comparatie apropiati Jde steaun vatiahdla (fneic masele lor de aer s
coineidd practic), sste vlild aplicares unnr metode dltemntml-;. de reducere.
In caznl cind prin teducere se urmireste determinarca unel magnitudind
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(¥) 5i a dot indici de culoare (B — V, U — B), formulele diferentiale indicate
de Hardie {dacd reducerea sc face direct, faré a mai trece prin sistemul
natural) =int

AV = Av — B AKX 4 eA(B — V)
AlfF — B) = WA(e — &) — FheAX - WEAN Al — B 1)
AlB — V1 = pafl = ) e AKX — '_L-I;"j.':_fﬂ'.[l.':' — 1

cw A notindu-ge diferentele mirimilor corespunzitoare, X fiind masa medie
de wer, TThileiod in reducere eevatiile (17, srustiile (30 devin

AF — I 4 BJAv — RAX |- g A[B — T)

AE — T = pAll — o) — plie AX — wfd XA(D — o) 4 B A0 {37

AT — B) = WA — 5) — Wkl AX — TR XAfx - A | f, A
In deduceren relafiilor (3] s-an neglijat termenii care confin produse wle
manmilor : AKX, e, ki, 5. B Bas-

Pentru reducerea observalilor stelelor variabile este Tosd mad cotve-
nabil sk ge wtilizeze difetentele de magnitnding in toate culcrile {in locul
irdicilor de ciiloate), DPeptri acest e Hlardic Jda urmdtoarele  Topmils

AV = [1 — gp)dv 4 gpdb — EAX - ij.ﬂ'fi.‘i_'_.il:i- vl
A = [+ sp)dd - [1 —~ p — eujhe — (¢ + epjhl XAG — 2] — BAX 4y
AT = Whu + (8 + sp — FJAB + {1 — p — =pjdo — \
— it R XA — ¥) — Wk XA — b) — BAX
unde &, = B, F R

THilizingd in reducera E'l.'u:'l]iill-e |:J.":| :_-,'i rll;'g_l_'iﬁrll_..l E_ITIZII\:"_I.'SI-I.I" e fosma edx,
(1 — plaX, (1 —Y¥)ax & b, formalele (] devin

AV e [l = s f BYAY + spAb — s ukitXAD — ) — BAX
AB = (u + gu)dd 4+ (1 — u — gu + B + Bi)de —
ol ey XAD — 9] — BAN )
Al =%ae 4+ {p+eu—"TF + RJA0 | (I =2 — s 4 By =
Bl - b B | SRl XAG — W —FRIXAR - B RAX

T termenii priecipali ai formedelor (4] inied mdrimile efectiv ohservate,
respectiv Ay, A% =i Aw pentrw prima, a deua gioa treia formuld. Deoarecs,
fn general, ahservatiile in cele trei culort nu se fac simultan (exceptind cazul
ohservatiilor en un fotometru ecu trei canale] ) pentrn calenlul celorlalf
termeni din formulele (47 se vor utiliza pentro Av s Af valon interpolate
ale acestor marimi la fazele corespunzitoare, asa cum indicd Hanlie.
Meest Incrn este wvalabil 51 pentru witimid termeni din formulele a doua 5
a troia din sistemul (37.

Luarea fn considerare a termenilor care au ca 3§ coeficienfi pe s
Hpee Py e2te impoertantd pentru asigurarex in calculele de reducere a uned
pecizil corespunzitoare observatiilor fotoelectrice.
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Folosesc acest prile] pentrn a exprima calde muolpomiri  prof. dr.
B. V. Kukarkin si dr. P. N. Khelopoy penttu indrumarea acordati in
timpul specializdrii mele in Uniunea Soviecticd,

De asemenca cxprim mulfumini eolegilor soviectici G. V. Zaitseva
si (5. 8, Tsarevsky pentru ajulorul acordat in efectusres observatiilor,
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O THE RELLUCTIGN GF THE FHOTORLECTHRIC ODRSERVATIONS TO THEHE PHO-
METRIC SYETEM ULV,

Ahstronz

T tie paper, the fvemalae allewing to pass from the swoe photometeic syslen nglyvg
tin srandard photamietede system TRV are Jeducted | io the case when betwoen the ormespen-
ging magoitade =cales appear the seale dilierenees,

Thus, jor IMardie's [L] feemulae (1) [2), 18, 04), the anthor pives {he formualae{17],
(&% 197, 1.

L The abtaing) Fefimulae are nssful for the reduction of the photoslectrie olseryations of
the stars,



