ASUPHA p-GRUPTRILOR EXTROPICE

e
MAKILY & POP

Studiind  enngroentele in n-Semigrupori i lwetarea 2] am stabilit
Gl pentin n-gruputl orice sub-n-grup semiinvariant determing o cogruenti
umicd astfel ineit el =3 fie o clasy de echivalentd in report cu acea con-
gruenfid. Pornind de la studiad congruentelor in n-gropuri CntTanice in
rezenta fucrars demonstrim con subcategoria s-grapurilor eotropice este
echilibratd. :

DEFINITIE 1. Operajia n-ard definita Pe Ayt AT — A se numeste
entropich dac pemtre orice matrice () de o xn clemente sy = A
avem produsul produselor clementelor liniilor egal cu produsu! produselor
elementelor coloanclor. Cu alte cuvinte

|:.|:.'-|'j_j| yoasgd H'I.u}[ll =g I-H..1, - 'H-un:lﬂ_:lj'

 — {I:ﬂ.lll . = F.Ill}l_,, + =g I:--i-.|.|-|-|r T H'l'll'l}l'l_:ll:l'
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Un m-grup (A, in care operafla o' cste entropic  sc numeste
N-grup  entropis,

studiind eperatiile n-are entropice, Evans 1] aratd cd dacd o operatie
COETORiCE sdmite clemesst unitafe, atuenci ra oste comutativa, deo unde
Ferultd off pentro n = 2 grapurile entropice se identificd co cele comurta-
tive. Totodatd, orice operatie n-arl asociativi semicomuatativy (i, Xar 1n .y
Xy, Tple = (X, 2y -. ., o1 Nl YresAii=1,, .., 11} 5i in particular
comutalivi este entropicd, {[3| teorema 1.2.16).

DEFINITIE, Sub-n-grupul H al unuyi n-grup (A, 3] S dumeste seni-
invariant dacl pentruorice x = A avem (x. H, ..., H)y = (H, ..., H, ],
FPentra simplificarea serierii vom  ytiliza pentro egalitatea de mai sus
notafia (xH*j, = (Hu-ix),

TEOREMA 1, Orice sub-n-grup M al unui n-greap entropic (A, )
eqle semiinvariant.

Demonetratice, Considerfm matricea

xHII ... HH

Xxx,.. xH
XX x.., xH
H x» x ... % x

Hnde x = A e % este traneversals i = [2].
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Aplicind acestel matrici definifia operafiel entropice avem
L i - R R TURKIPRARE e R i - i ol SO, b,
(=, % % o000 Hig oo (H x0 000 Bl (O 1x)4) .

Degarece pentri orice ¥ = A 8§ orice poxilic a transversalei X in produos

[0 11 I | FECTER. I, 'H'I,-,—- [H, =, ..,_:-c coo X3y = H, egalitates
precedentd  poate fi scrisa® {(xH 1), H*"!], = (H* YH* 'x),), Folosim
seocintivitates operaticl noare avem lfx-:'II Ll]ﬂ H—,=1H"%H,...,

, H}yxy). Com (H, ..., H}, - Il de miei rezultd ol (xH*—"), - (H'*lx),

[_H:utm orice x = A, deci H este scmiinvariant.

Observatic. Nu orice  sub-n-semigrup entiopic este  semiinvariant.
Spre exemplu dacd A este o mulfime si operatia 0 A" A se definesie
astfel: (x, ... =% m=A;i=1 ..., n, atuncd (4, ;) este u
n-semigrup cntropie, Orice clement a = A ests l’damputcut |_']|_"-|:| I{ g
este un sub-n-scmigrup al ol A, dar el of este semiinvariant intricit
fa, %, <.., 8lg # &, ..., 8, ], peniru ﬂrlr:—-xr;}_x{a}

In lucrarea [2| am demonstral ¢f in categoria n -grupiirilor sulb-n
gripurile semiinvariante joact rolul subgiupoln normal din cazal binar ¢

TEOREMA 2. [2] Daci {A, ;) cste un n-grip §i H un sub-n- ETin
semiinvariant al siu, atunc 1L r‘n.*"cnmn"l in A o conpgroentd wnici g
cu proprictatea cd I este o clasd rest in rapor, cu p.

Tearemele 1 =i 2 ne dawn urmitorl

CORCLAM, Orice sub-n-grup H al unui n-grup entropic {semicomu-
tativ, comutativ) {4, ;) determind o congruentll unici in A cu propric-
taten 8 H este o clasd rest in Taport cu oea.

Corolarul ne indicd i teorema similard din caznl g;ul_uu::]u: n = ".l
comutative nu este specificd  acestor grupuri of unel clase mai larg'l £1
snume celor entropice, dar pentru n =2 grupurile entropice se identificd
e cele comutative,

Fie n-Gr categoria ale clrei obiecte sint s-gropurile inr Homa e (A,
Bl A B =Ob p-Gr sint omomorfismele 7 A — B, Clasa toturor n-
grupurilor entropice impreund cu clasa tuturor omomorGsmelor n-grupale
farmeazd o subcategorie a categoriei n-Gr. Spre deoschire de categoria
higrupurilor absenfa elementului unitate in general condoce la afirmagia

cd n-0Gr nu este o categorie conexidt [3] Corolarul precedent ne permite
58 demonstrim

TEQGREMA 3 Subcategona n-grupurilor entropice este echilibrati,

Demonstratie In [3], teorema 1.4.5 am demonsttat cd in
categoria n-semigrupurilor  monomortismele coincid ©u  omomorfismels
injective. Prin urmarc pentru & demonstra teorema este suficient si ari-
tim cf in subcategoria n-grupurilor entropice epimorfismele coincid cuo
omomoriismele surjective.

Totr-adeviir, dacii A si B sint s-grupuri entropice 8 £: A — B este
utt epimorfism cu f{A) # B, cum [{A] este sub-p-grup sl hu B, el de-
termind conform corolarului teoremed 2, n-gprupnl factor BIATAL, ier {[A] =
= Bif(A}. Fie aplicafiile g, h: B — B/f{A}) definite astfel

glx] = [®I{A)"T), 5t hfx) = H{A): ¥x = Al
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Inn definitie rernltd ci g 2 b Aplicatiile g si b sint omomortisme decarece
pentru orice x, ..., %,= B cum f{A) este sub-n-grup 5i A, B sint entro-
pice &sem

gl -0 Xala) = (20, .o x)of[A)* e =
(22 - oo0 mdolila), oo AN

= I:[K-, f':-"L:ll I']-:l- S l:lu ]{A:lll I.lu}u 2 [lell::- SO H[:"—n:'}il
it Wfi®,, .... X )s) = H{A) = {0{a) ..., Al = [(hizxg). ... BlE e
Dar hof(x) = B{i{x)) = (A} = f{[zA*""}) = {(x) HA)* )y = g[l{x)) -
|__-;,;,|'|:,:-;.]_, l!r'TIL‘.'L] orice x = A, Cum h - g acelsla  colrasice ‘ij:‘.u'|1.1'-u:'|.,
Q= WA = B s epimoifismul 1 esle sufjectis
In caznl categoriel p-grupurilor problema | este echilibratd cetegoria
- P rdmine deschisa pentrn = = 3
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SUMARY

Studying copprueness of eotropics n-prenps, the authoer proves that the entiopics
m-pfomps pubcatogory o Talamced,
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