s el

Buletinul Jtiintific al Universitdtii din Baia Mare
Seria B, Matematic¥-Informaticl, vol.VIII(1992), 48~ 52

UNE CARACTERISATION DES CONSTANTES HYPERBOLIQUES

Dan BARBOSU

Résumé: Soit X = [a.b] x[c.d]l, F(E) = (f|f:H-R} et
A: FI(IN)=-F(X]}) 1 opérateur différence bidimensionnelle.
On note:
Ee(lD = {feF(ID ] (3£f.: [a.b)-R,
(Mfa: [c,dl=Ra.i.f(x,y) = f1(x) + faly)).
Le but de la note est de démontrer 1'égalitéd Kuo(E) = ker A.
Seit X = [a.b]l x [c.d], F(N - (£f|f:E-R).
L'opérateur difference bidimensionnelle A& :FI(D-=FiHEl) a é&té
définie dans le travail [3).
Sont immédiate les résultats exprimées dana les degx

propogitions suivantes:

1. Proposition: L'opérateur & : FI(D=F(H) est lindaire.

2. Proposition: La multitude:

ker A = {feF(I) |Afixo. Yo:X.¥) = 0, (¥)(Xo.¥a). (X.¥)E]}
est un sous—éspace lindaire F(ID.

Nous rappelons dans la suite la notation de constante
hypérbolique, introduite dans [(4]. par:

3. Deéfinition: la fonction k: H-R s'appelle constante
hypérbolique si existe ki:[a.b)-R, ka:[c.d]=R de manidre gue
kix,y) = Kai(x) + kay), (V) (x,vel.

La multitude des constants hypérboliques sera notté par
Kn(X). Le but de la note est de démontrer l'égalité kerd - Kn(X).
Un résultat aidant est éxprim# par:

4. Proposition: L'éspace ker A a la dimension 2.

Demonstration: Nous montrons por commencer gqu'il vy a en ker
A deux éléments lindairement independentes.
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Soit feF(][): si vy = B = const, on obtient la fonction donnée
par la correspondance (x.B)=fi(x.B) = f,(x).
Il est clair que fyekerd, car (V)(xo.ve). (%x.¥)el on a:

Af (Xo.Yo.X.¥) = F(X.B) - f(Xo0.B) - £(x.,B) + fi(Xo,.B) = O
Dune maniére analogue par la correspondance

(o, y)=3ix.y)= fla.y) = faly).
Un calcul élémentaire montre que faeker A.

De la maniére de leur construction, les fonctions fi et fa
gont lindairement indépendentes.

Dana la suite, nous montrons gue chagues trois fonctions du
ker A sont linéairement indépendentes.

Joit alore (V)feker A=(V)(xo.¥a). (x.yEN on a:
Af (Xo.Yo:Xx.¥) = fi{x.¥) — fi¥o.¥) - f(X.¥Yo) + f¥o.¥Ya) = 0 =

=f(x, y) =fix, y,) --i"-fix..r.l +Flxy,¥y) —%f {25, ¥o)

En notant alors

£,i [a,b]-R, £,(x)=£0x.yy) -2 £0x,,5,) .
£2: (e, d1 R, £,(0)=£(x,,3) -5 £(%,,¥,)

et ténant compte du fait que f,, fs€kerd on obtiént 1'affirmation
faite au commencement .

5. Observations.
i) Danz la seconde partie de la démonstration précédente on

démontré au fait 1'inclusion ker Aec Kni(l.
ii) L'inclugion Kn(N)lc kerd esst evidente.
Les observations précédentes justifient:
6. Propositions: A lieu |‘édgalité Ke(H) = kerh.
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