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COUELOUE PROPRIETES DES CONGRUENCES
DANS LES PRODUITS DES VARIETES

Carmencita UROSTU

Dans le présent travail emdiées quelque propriétés de la latice des

congruences sur un produit direct fini hmaté a Tidéal principal (A] .

A e 2({1.2,.. .n})

Considérons une famille % . 1= 1.n des variétés similaires des alpébres

12
universelles du typ © et le produit direct @ JJU, . U, e® 1= Lo,
1=1

I o ' .
Définition L' algébre U cs(| Uy . U e i = 1n . s appélle le prodnt
i=1

direct limité a 1" idéal (A] si sont vérrifient les conditions suivantes
(1} 51 a.be U résulic que §i! ai)=b(i) } = (A]
(2) Siae Uet be|]U; ainsi que{ i| ariy=bii) 1 o (A] résulte que bel
il

Soil U ||] gl et B 1. une famille des varnélés independentes,

=1
Alors (S e s(U), 1= 1.n ainsi que ﬁ{h]”. - “Si {[37).
I 1 |

Proposition 1. Si M A la rélation O,y defini par la condition ;

il
a=b{ly) e | | aiy=bii) 1 e (M), va b e [ (U, - est une rélation de
1.3

congrucnce sur I algébre 11
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Démonstrabon  Evidemment la rélation By, est reflexive et syInelrique,
Parce que:

a=hiyy) et b=c(B) =M, — {i] ali)#bli)} e (M]

et Ms— {i| Bliy=eli)} e (M] résulte que {ilai)=c(i) } = Moo Mz e (M]
Done a =c{By) et la rélation By est transitive .

n e
Considerons les operations F = {fi},com el 8. by € 1_[ rM]”i .p- Ln, gt
171

a,=bo(Bp). Alors M= 11l ai) =hyi) } = (M] et Lf]_ M, e(M] . Donc
peln
¥

i
f.': dy, 82 40008 I':'1|.r ':I = J-.:il:: I-lll . bi 1T E‘:'1|.‘ }[.U[".I'L}-

[{ia,a:... a, Miv# f{bi b by Wik e (M] el résulte que

Proposition 2. Si M, 2 A, A« A alors

f]:l ."'.E[.]l_‘.,h|I}=:‘I‘l}_ﬂm:|::‘.‘|:._!|-—l AT ct

(2} ‘f":['-]-r}.-'-l'.| Lo fﬂ—ff:'u[rrm_ﬂ heall-
I
Démonstration 8i a.be [ 41 .a lien les  équivalences |
1
a =bia (B, |heA) @il s 2bi) M, (MieA &

e {il aiy =Bl esiM.] IR e Ao ashe, 4y ey

el la rélation (1) est vraic.

Parce que (Mi) = V((M:] (& e A) résulte que By o UW{M“P_E“ el done

V(Biag, 1% AV S By (e o4 1] ali) 2 b(i) } € VML 13 e A) = (F) Nee (M, ]

i=La etN; N, & pour i+]ainsi que:
Fil aiy=b() ) =N LU N,
i N :
Considérons O = .]‘_-[L“HL.' ke 0,n , ainsi que:

Co=a,Ci=b et Oy = l‘.'.'kl_“'E][,,,{;l 1) Cili) # Ciali) st 1 e Ny et C) = Caa() &2

12 M.
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Done { il Culi) = Ciali) } < Nu & (M, ]. Résulte que Cyli) = Cii(i)
{(Oeney 11 (V) k=1 et donc a=h{viB ) Al

A lien Iinclusion @ 0y, |neay © Vi, | > eA) et done la rélation (2} est

VTHIS.

Proposition 3. Si ;.1 |, sont variétés similaire independences et

1L
Do) & E{l | AL 1. e, 1= 1k alors existent les conpruences 6 e (A5;) .
1=1"
S e S0, i=1,n, aisini que Bpy = X0,
i-l

rn
Demonstration. La congruence 8, & S I_I |:-"|-|L1i ¥ . Done la congruence

i1 _|
g st isomorphe avec une sonsalpebre ]__I.MII Jot

| LE]
Soit les sonsalgébres 5  S(U) 0 1w, ainsi que []MIU' = T1s; -
i=1 11

L= i

1=1 =1

1t iL iL -
B e SC[S, ¥ et (I8, ¥= ]S . Donc existe les congruences 8, i=1n,
i1
b i
0= @S, i=1Ln, et a liew I equivalence a b El_flf-ﬂ['.l et a = hifm)
[

. |
e alil=h{i)(8).i= La. Cest i-dire 0 X0,
1=1
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